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Узагальненi моменти {sn}∞0 на вiдрiзку [a, b] дiйсної осi зображаються у
виглядi

sk+l =

b∫

a

ak(x)bl(x)dµ(x),

в якому функцiї{ak(x)}∞0 та {bl(x)}∞0 iнтегрованi з квадратом, а функцiя µ(x)
монотонно неспадна з нескiнченною кiлькiстю точок зростання.

Ортогональнi многочлени Чебишева {Tn(x)}∞0 першого роду стравджують
спiввiдношення

1∫

−1

Tk(x)Tl(x)
dx√
1− x2

=





0, k 6= l
π
2 , k = l 6= 0
π, k = l = 0

.

Ортогональнi многочлени Чебишева {Un(x)}∞0 другого роду стравджують
спiввiдношення

1∫

−1

Uk(x)Ul(x)
√

1− x2dx =

{
0, k 6= l
π
2 , k = l

.

Теорема 1. Iстинна рiвнiсть

1∫

−1

Uk(x)Ul(x)
√

1− x2dx =
1 + (−1)k+l

k + l + 1
.

Доведення здiйснюється методом iнтегрування частинами i застосуванням

спiввiдношення Ul(x) =
T ′
l+1(x)

1+l та зображення узагальнених моментiв.

Знайденi узагальненi моменти Sn = 1+(−1)n

n+1 є коефiцiєнтами степеневого ряду
функцiї 1

z ln
1+z
1−z , збiжного в одиничному крузi.

72


