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СИМЕТРИЧНІ МАТРИЦІ І ЇХ ФАКТОРИЗОВАНІСТЬ  
НАД КІЛЬЦЯМИ З ІНВОЛЮЦІЯМИ 

 
Нехай −K комутативна область головних ідеалів з інволюцією ∇ , визначеною  в [1],  і 

перенесеною на кільце матриць )(KM n  так [2]: ∇∇∇ == jiij aaA  .                                                            
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A  з )(2 KM n  визначена симплектична інволюція так: 
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де *
iA знову визначаються згідно з (1) вже в кільці )(12 KM n− . 
У кільці матриць  )(2 KM n  інволюцію змішаного типу можна задати таким чином 
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 Матрицю )(KMA n∈  називатимемо −∇ симетричною, якщо AA =∇ . Аналогічно, 
матрицю )(2 KMA n∈  назвемо *–симетричною, якщо AA =* , а )(2 KMA n∈  – 

−# симетричною, якщо AA =# . 
Теорема 1. Для довільної матриці )(2 KMA n∈  з інволюціями *, #  і тотожною 

інволюцією ∇  і  для матриці ⎟⎟
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J  виконується рівність 
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де −E одинична матриця другого порядку, 
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 Лема. Для довільної матриці A  з кільця )(2 KM n  з інволюцією #  і одиничної матриці 
E  порядку n2  мають місце рівності:    EAEA ⊗=⊗ ##)( ,   ∇⊗=⊗ )()( # AEAE , причому, 
якщо ∇= AA# , то ##)( AEAE ⊗=⊗ . 

Теорема 2. Для −# симетричної матриці ])[()( 2 xCMxA n∈  існує факторизація 
#)()()()( xBxCxBxA = , де −)(xB регулярна матриця, тоді і лише тоді, коли з матриці 

*)1( )()( xAJE n−⊗⊗  одночасно виділяється лівий регулярний множник )(xB  і правий 
регулярний множник *)(xB . 
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