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ВЛАСТИВОСТІ МІРИ МНОЖИН РІВНЯ 
ПІДМНОЖИН ЕВКЛІДОВОГО ПРОСТОРУ 

 
Розглядаємо обмежену множину M  в евклідовому просторі nE . Множина rM  точок 

простору, які знаходяться на відстані r  від M , називається r -рівнем множини M . У 
доповіді встановлюються властивості множин r -рівнів множини M .  

Якщо множину M  можна помістити в кулю радіуса 0r , то для 0r r>  множина rM  є 
зіряною відносно центра кулі. У цьому випадку для кожної точки rx M∈  існує такий окіл U  
точки x  , що множина U M∩  є графіком функції від ( 1n − )-єї змінної, для якої виконується 
умова Ліпшица зі сталою, яка залежить лише від чисел r  і 0r . Тому, якщо 0r r> , то множину 

rM  можна подати як об’єднання скінченої кількості множин, які є графіками ліпшицевих 
функцій від 1n −  змінних. Звідси випливає, що ( 1n − )-міра Хаусдорфа 1( )n rH M−  множини 

rM  є скінченною, якщо 0r r> .  
Якщо тепер 0r r<  , то обмежену множину M  розбиваємо на скінченну кількість 

множин 1,..., kM M  діаметра, меншого за r : 
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У доповіді встановлено також властивості функції 1( )n rH M− . 
Теорема 1. Якщо множина nM E⊂  розташована в n -вимірній кулі радіуса 0r  і  0r r> , 

то 1
1( ) n

n r nH M A r −
− ≤ , де nA  –  стала, яка залежить лише від розмірності простору nE .  
Теорема 2. Якщо M  – обмежена множина в просторі nE , то для всіх досить малих 

значень r  виконується нерівність 1( )n r
AH M
r− ≤ , де стала A  залежить лише від розмірності 

простору nE  і діаметра множини M ; більше того, виконується також співвідношення 
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