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� ��
�
���� ��� 0� �� 	��	
���� ������ �� �
���� ��
���������

%�������	�������0�.�/4��������0�����≥�/����	�������������������((��������	��	��	,1, Ci] ⊃ [C1,
Cj-2] Cj = Cj-1�� ��� ����������� ��
���� 0�� $����� 0� &� /4�� �� ��������� ��� ��������� !

��������� ��� �����	�� ������ ������
������ 	,0, Ci] ⊃ [C1, Ci]=Ci+1�� ��	�� ���� �������

����������������������
�
������

ρi ([C0, Ci ]) = 




=
≠

���������������������	

���������������������	

)��
#����� ������%�∈ UD,  i ≥ 1,  y = 1 + a Πi
���������ρi([x,y]) = ��������� 	�� σσ �������/�&

��� !��������ρi�	%�9���&�������������/�≠���� !���������
���	�����������
��#����	���α ∈ l(1)
����

σ i (α)  ≠ α��$���������
�&�����	����%�∈ D(1)
���
��#������ �  = α�������	
�	��������ρi([C0, Ci])

= l�������
���&����������������	���
��
��	�����
[C0, C0] ⊂ C1 = [C0, C1].

+�����	,0, C0] = C1.
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Two-sided Kurpel’s type method for differential equations in implicit form were
constructed. New theorems about monocity were proved.

���������� ����
 �#�� 	������ �
������������ ����� ���� ����� x fx= �� ��� f –

����#�#� ����
���� �� �����	�� 
������������
�	�� ��������� E � 	
���� ��
��
����#

�
�
���������������
���������	�����	����������
���������������
���
� f .

������2�����
���������������	������)�3
���
� [1,2]�����	
�
���������������
����
���
� f ��+�
��	�����3
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1� �#� ��
���� �
�������
�����������#� 
������	,� ���#� ��������	�����/
�����
,
3
���
���4������������������������

� �� � � 	 	 � = θ                                                         (1)

���	������ �� �=    (2).
!
�
��������������#��
����	
�
���	��
	������
���� � � � 	 	 � ����������

� � � � 	 	 	 	 � � 	 	 	 	 �� 	 	 � 	× × → →� � � ��� [ ] ( )	 � � � �
�� � � �= ≤	 � �� ��������� �


������������
�	���

����	����������� 	 , � � �� ��������#� ����
���� � � �� ���#�#

����
��������#�	
����	����#���������#����
��#�������#�����
���� �
−� ����	
�
�	�

����������������
���
�� � � � 	 	 � ���	 	 	× ×� � .

�����������
�������
����
������	�������������������� ���[4, 5, 6]����
�����	�
����
��� ����
���� 
 � � � � � � 	 �  	 	 �= � �� ������� 	���� ����� ���"��� �#���	� �
� � �	 


�
���� 	���� ����� �	�����	� �
� �������	� ����� � . !
 ������ ��������

�������
�#�
������	�	
��
����#�,������	
���
��
�����&������������������
)��
#����
�����������
����	�����:
.���
�
�� ���
���� ���#��� ��������� ����ω , ��������� �
� � �	 � ����
����

� � � � � � � � � �� � � � 	 � 	  	 � 	  	 � 	  	 �ω ω α ω α ω , �� ��� ���#�#���������#�����
�������������

���� � �≤ , �  �  	≤ ∈	 , � � 		 ∈ � ����
������������������

− − ≤ −�  � �  � � � � � � �  	 	 �  	 	 � ,

� � � � � � � � � � � � � � � 	 	 �  	 	 �   	 �  	 �� �− ≥ + −� �α ,

� � � � � � � � � � � � � � � 	 	 �  	 	 �   	 �  	 �� �− ≤ − + −� �α ;                           (4)

3���������
��	�	����������
������ � �� 	 �ω ��
�� � ��  	 �ω �������
�
��������� � ��
� � ;

�������� � ��ω θ θ= =	 , �� �� �= = �������
���
���������������#

− + + ≤
− + + ≤
�� � � � � � � �

��� � � � � � � �

ω ω θ
ω θ

� �

� �

 	 �  	 �

 	 �  	 �
                                             (5)

����������������������#�ω θ≥ ��
� � ≥ θ .
(������	��
�����#�����
 �#�#���� ���:

− − + − − − − +
=

+ + +�� � � � � � � � � � � � �

� �� � �

� � � � � � � � � �

� � �

 �  	 � �  	 � �

 	 	 �

� � � � �

�
        (6)

− − + − + + − −
− − − − + =

+ + +

+ +

�� � � � � � � � � � � �

� � � � � � � � � � �� � �

� � � � � � � � � �

� � � � � � � � � � �

 �  	 � �  	 � �

 	 � �  	 � �  	 	 �

� � � � �

� � � � �

α
α

��
�
������������������ � = ��� ��� ������	
�����	
������#�����’�����  	 �� �
� �+ +� � .

��	
�����: )��
#����
�����������	����.�������������	��������
#����� � � � �� � � �	 	 	 �����

�
������������������� � = � ���������
��������� ��������&��   

� � � �� � � �≤ ≤ ≤ .                                                           (7)

$���������������
�������	��� ���:
� � � �
� � � �
≤ ≤ ≤+ +� � .                                                       (8)

	��*����: ������	������ � �� �≤ , � �� �≤ �!��6����� � = ���
����� � = � ����	
�	�
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= − − + − − − − + + + − −

− − + + − − = − − + + − +
+ − −

�� � � � � � � � � � � � � � �� � � �� � �
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� � �� � � � �� � � � �� � � � �� �

� � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � � �

� � � � � � � � � � � � � �

� �� � � � �� � � � �� � � � �� � � � �� � � � �� � �

� � � � � � � � � � � � � �

� � � � � � � � � � � � � � � � � �

− − − + − +
− + − + −
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� � � � � � � � � � � � � � �

� � � � � � � � � � � � � � � � �

� � � � � � � � � � � � �

≥ − − + − + − − − −
− + − − − + − +

+ − + − +

�� � � �� � � � � � � � � � � � �

� � � � � � � � � � �� � � � � � � �

� � � � � � � � � � � �

 �  �  	 � �  	 � �

 	 � �  	 � �  �  	 � �

 	 � �  	 � �  	 �α α � � � �

� � � � � � � � � � � � � � � � � �

� � � � � � � � � � � � � � � � � �

− = − − +
+ − − − + − − +
+ − + − − + −

� �� � �

� � � � � � � � � � � � � � � � � �

� � � � � � � � � � � � � � � �

�  �

 	 � �  	 � � �  	 �  	 �� �

 	 � � �  	 �  	 �� �  	 � �α α
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� � � � � � � � � � � � �≥ − − + − + −�� � � � � � � � � � � � � �  	 � �  	 � �

4��	����������� � = � ��
����� � = ������	
�	�

� � � � � � � � � � � � � � � � � �

� � � � � � � � � � � � � � �

� � � � � � � � � � � �

= − − + − + − − − −
− − + + − − − −
− − + − +
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 	 � �  	 � �  	

α
α
α α � � � � �� � �
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� � � � �

� � � � � �

� � � � � � � � � � � � � � � � �

� � � � � � � � � � � � � � � �

� � � � �

�

� �  	 	 �

 �  	 � �  	 � �  	 � �

 	 � �  �  	 � �  	 � �

 	 � �

− − =
= − − + − + − + − +

− + − − − − − −

−

α
α α

− − + − +
+ − + −

α� � � � � � � � � � �

� � � � � � � � � � � �

 	 � �  	 	 �  	 	 �

 	 	 �  	 	 �  	 	 �  	 	 �

� � � � � �� � � � �� � �

� �� � � � �� � � � �� � � � �� � �

!��������������������	����.�������	
�	�

� � � � � � � � � � � � � � � � � �

� � � � � � � � � � � � � � � � �

� � � � � � � � � �

≥ − + − + − + − +
+ − + − − − − − −
− − − − −

�  �  	 � �  	 � �  	 � �

 	 � �  �  	 � �  	 � �

 	 � �  	 � � 

�� � � � � � � � � � � � � � � � �

� � � � �� � � � � � � � � � � �

� � � � � � � � � ��

α
α α

α � � � � � � �

� � � � � � � � � � � � �

�� � � � � � � � � � � � � � � � �

� � � � � �

� � � � � � �

� � � � � � � � � � � � � � �

� � � � � � � � � � � � � � � � �

� � � � � � �

− + − +
+ − − − − − =
= − − + − + − + − +
+ − −

�  	 � �

 	 � �  	 � �  	 � �

 �  	 � �  	 � �  	 � �

 	 � � 

α α
α

α 	 � �  	 � �  	 � �

 	 � �  	 � �  	 � �  	 � ��

� � � � � � � � � � � �

� � � � � � � � � � � � � � � � � �

� � � � � � � � � � � � �

� � � � � � � � � � � � � � � � � � �

− − − + − +
+ − − − − − + − +

α
α α

+ − = − − + − + − +
+ − + − − − − − −
− − −

α
α α α
α

� � � � � � � � � � � � � � � � �

� � � � � � � � � � � � � � � � � � � � �

� � � � � � �

 	 � �  �  	 � �  	 � �

 	 � �  	 � � �  	 �  	 �� � �  	 �

 	 �� � � 

� � � � �� � � � � � � � � � � � �

� � � � � � � � � � � � � � � � � �

� � � � � � 	 �  	 �� � �  	 �  	 �� �� � � � � � � � � � � �� � � � � � � � � � � � � �− − − − −α α

!
�������	����3���
���������&��	��������	
�	�

� � � � � � � � � � � � �≥ − − + − + −�� � � � � � � � � � � � � �  	 � �  	 � �

+�����	��
������
�����
��	�������������������������������#

� � � �� � � �≤ ≤	 .

%�����
�	���������
������������������� � �� �≤ ��0
�	�
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� � � � � � � � � � � � �

� � � � � � � � � � � � �

� � � � � � � � � � � �

� � �

= − − + − + − −
− − − − + +
+ − − − + − −
−

�� � � � � � � � � � � �

� � � � � � � � � � �� � �

�� � � � � � � � � � � � �

� �� � �

 �  	 � �  	 � �

 	 � �  	 � �  	 	 �

 �  	 � �  	 � �

 	 	 �

α
α

� � � � � � � � � �

� � � � � � � � � � � � � � �

� � � � � � � � � � � � �

� � � � �

= − − − − + − −
− − + − − − +
+ − − − + −
− +

�� � � �� � � � � � � �

� � � � � � � � � � � � � � �

� � � � � � � � � �� � �

� �� � � � �� � �

 �  �  	 � �

 	 � �  	 � �  	 � �

 	 � �  	 � �  	 	 �

 	 	 �  	 	

α α

� � � � � � �

� � �

�  	 	 �  	 	 �

 	 	 �

− + −
−

� �� � � � �� � �

� �� � �

� � � � � � � � � � � � �

� � � � � � � � � � � �

� � � � � � � � � � � �

� � � � � � � �

≥ − − + − + − −
− − − − − − +
+ − − − − − +
+ − +

�� � � � � � � � � � � � �

�� � � � � � � � � � � � �

� � � � � � � � �� � �

� � � � � � �

 �  	 � �  	 � �

 �  	 � �  	 � �

 	 � �  	 � �  �

 	 � �  	

α α
α � �  	 � �

 	 � �  �  	 � �

 	 � �  � �  	 �  	 ��

�  	 � �  	 � �

� � � � � � �

� � � � �� � � � � � � �

� � � � � �� � � � � � � � � �

� � � � � � � � �

� � � � � � �

� � � � � � � � � � � �

� � � � � � � � � � � � � �

� � � � � � � � � � �

− − − −
− − = − − + − +
+ − − − − + −
− − − − − +

α

α α �  	 �

 	 �� � �  	 �  	 �� �

� � �

� � � � � � � � � � �

� � �

� � � � � � � � � � � � �

+
+ − + + −α α

� � � � � � � � � � � � �≥ − − + − + −�� � � � � � � � � � � � � �  	 � �  	 � �

6�� �
�� 
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Bounds for the real and imaginary parts of remainders of a two-dimensional
continued fractions with complex elements have been obtained under some conditions
on coefficients of the two-dimensional continued fraction and using the representation
of these real and imaginary parts.
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