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Нехай   – комутативна область головних ідеалів,        – кільце    -матриць над 
 ,    – канонічна діагональна форма (форма Сміта) матриці         , тобто        
                   ,     , де   |                            . Діагональну 
матрицю              , в якій   |                 називають  -матрицею. 
Нагадаємо, що факторизації       ,       ,                     матриці   
       називають асоційованими, якщо існує така матриця          , що       , 
        . 

З.І. Боревич [1] сформулював задачу про опис з точністю до асоційовності факториза-
цій матриць над кільцем  , зокрема вказав, що існує єдина з точністю до асоційовності 
факторизація      матриці  , коли        . В [2] встановлені умови єдиності з 
точністю до асоційовності паралельних факторизацій матриць над  . У цій праці вказані 
умови єдиності з точністю до асоційовності клітково-діагонально паралельних факторизацій 
клітково-діагональних матриць над  . 

Нехай далі                 – неособлива клітково-діагональна матриця над  , 
           – її діагональні клітки,        , ∑   

 
     . Позначимо через   – клітково-

діагональну матрицю вигляду 

                   (1) 
де     – канонічні діагональні форми діагональних кліток    матриці  . Нехай матриця   
розкладена на клітково-діагональні множники, тобто 

                                 (2) 
де        (          

),        (          
) та    є  -матрицями,        . 

Клітково-діагональну факторизацію 

                                 (3) 
де              , матриці   таку, що        та матриці    еквівалентні до   ,        , 
називатимемо клітково-діагонально паралельною до факторизації (2) матриці  . 

Теорема. Клітково-діагональна факторизація (3) матриці   клітково-діагонально 
паралельна до факторизації (2) матриці  , що має вигляд (1), є єдиною з точністю до 
асоційовності тоді і тільки тоді, коли матриці    є  -матрицями,        . 
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